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3. Calculeu
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! % . Calculeu les Z-antitransformades de les segtlients fraccions racionals;
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8. Resoleu, mitjangant la Z-transformacié, les equacions en diferéncies segiients:

a) y(k+1)+2y(k) = 4%, y(0) = 0.

o b) y(k+2) - 3y(k+ 1) +2y(k) = 1, y(0) = y(1) = 2. ISP
o y(b+2) = Sy(k+ D+ 6yk) =k, y(O) =0,y =12 T |
d) y(k+2) —5y(k + 1) +6y(k) =0, y(0) =y(1) = 1.
e) y(k+2)+3y(k+1) +2y(k) =2, y(0) = 0, y(1) = 1.
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9. (INTERESSOS I AMORTITZACIONS)

A) Suposeu que al comengament de cada any s’ingressa en un compte bancari una
quantitat constant b, més el rédit produit durant 'any anterior a un interés anual
4. Per a lany k, designeu per y(k) la quantitat acumulada al comencament d’any,
després de les operacions anteriors: y(1) =b, ...

Plantegeu ’equacié en diferéncies que verifica y(k), i resoleu-la per a trobar la seva
expressi6é en funcié de k, 7 1 b.

B) De manera analoga, considereu un procés d’amortitzacié d’un deute D, a un
interés anual i, mitjancant 1’abonament anual d'una quota constant B. Designeu
_per d(k) el deute pendent al cap de k anys: d(0)=D, ....

Plantegeu l'equacié en diferéncies que verifica d(k), i resoleu-la per a trobar la seva
expressié en funcié de k, 4, B, D.

Deduiu quin ha de ser el valor de B per tal que el deute sigui liquidat en un termini
de n anys.
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10. * (MODEL DE LA TERANYINA) ? - il | | RN
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A) Suposeu que la demanda d i la produccié s d’un determinat producte depenen | -l
linealment del seu preu p segons ! : dv dal 4 S J, 45
- - - - ot R P [
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B) Considerarem en endavant €l cas d'una produccié periddica. i N i ‘ 5
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Per a fixar idees, suposarem que es tracta d’un producte agricola anual.
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Si designem per s(k) la collita de 'any k, i per p(k) el preu de venda que resulta Wawmas e ” ind_oeams Mo Wi e 45

d’equilibrar 1’oferta amb la demanda, justifiqueu les relacions

s(k) do ~ a p(k)
s(k+1) = so+bpk+1)

™
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on p(k+1) és la previsié de preu que els productors fan a un any vista, en el moment

de sembrar.
o O T O e s e (O O B O B

C) Suposem ara que la previsi§ de preu és simplement
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11. * Trobeu la llei de fomacié i el limit de la successié
2/1,5/2,12/5,29/12,70/29,169/70, ...
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12. * (NUMEROS DE FIBONACCI) ?
Considereu el nimeros de Fibonacei Fj, definits per .
|‘
F1 = Fz =1 j
Feyi = Fo+ Fie k>2 ‘
a) Trobeu una formula explicita de Fy, en funcié de k.
b) Calculeu: lim;cF—f,:kL1 ("relaci6 atria”)
¢) Demostreu que
F12+...+F3=FkF)c+1
(Nota: per a (b) i (c), no cal utilitzar (a)).
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